przedstawiamy -

Po turecku

Kolejna porcja zadan przygotowawczych do matury z matematyki
rodem z Turcji. Tym razem dominujgcym pojeciem
jest dwusieczna kata.

B MONIKA BOLANOWSKA fowania wnioskow. Zamiarem tej listy jest
przypomnienie ,.klimatu” pracy w daw-
Pocztowka z wakaciji Il nym stylu.
to kolejna lista zadan tureckich. Twierdzenie 1 o kacie migdzy dwu-
Tym razem zaczynam ja od trzech siecznymi katow trojkata.
prostych twierdzen, wprowadza- c
jacych zagadnienie, ktorych dowody ba- D

zuja na sumie katdw trojkata. Sa to pro-
ste rozumowania, dostepne niemal dla
kazdego ucznia. PoZniej prezentuje zada-

nia z zastosowaniem twierdzen. Przy roz- }‘K
wigzywaniu zadah mozna co prawda oby¢ /L a) h

sie bez tych twierdzen, ale wowczas za kaz- B
dym razem powtarzane bedzie rozumo- Jesli AD jest dwusieczng <CAB i BD
wanie niemal identyczne z ich dowoda- jest dwusieczng < ABC, to

mi. Warto w zwigzku z tym rozpoczaé od

o ¥XACB
udowodnienia poczatkowych twierdzen, <ADB = 90" + 2

a zamieszczone po nich zadania rozwig-
zywac juz tylko z odpowiednimi odwota-
niami.

Geometrycznych zadaf na dowodze- Szkic dowodu: Wprowadzamy oznaczenia
nie, wymagajacych od ucznia konsekwent-  jak na rysunku. Sumujac katy w trojkatach
nego przeprowadzenia rozumowania ABD 1ABC otrzymujemy ukiad rownan:
z powolywaniem si¢ na wcze$niej pozna- { o+ fB+x=180°
ne twierdzenia, jest w obecnym programie R
licealnym zatrw]az'ajqco maIZ). szk(;gda, bo 2a+2p+y =180
wlasnie na takich zadaniach najlepiej z ktorego po wyeliminowaniu sumy a+ 8

uczyto si¢ dyscypliny w mysleniu i formu-  otrzymujemy teze: x = 90° +5

czyli x = 90° +%.
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Twierdzenie 2 o kacie migdzy dwu- r 7_}, Wiedzac, ze CD jest dwusieczna
siecznymi katow zewngtrznych trojkata. < ACB, |CD|=|DB|, DE||AC oraz
<CDB = 80°, wyznacz miare <CED.

C
E
B
A D
Wskazowka: nie trzeba stosowaé twier-
dzen.
Jesli AD jest dwusieczng <FAB i BD ~ Odpowiedz: <CED = 80°.
jest dwusieczng < ABE, to -
< ACB |2 Wiedzac, ze AD jest dwusieczng
< ADB = 90° - 7 < CAB, BD jest dwusieczna < ABC, oraz
X ADB = 125°, wyznacz miar¢ <DCB.
czyli x = 90° -%. c
Szkic dowodu: Wprowadzamy oznaczenia
jak na rysunku. Postepujac tak samo jak
w poprzednim dowodzie, otrzymujemy
uktad rownan: B
o+ B+x=180° 4
(180°—2a) + (180°-2 )+ = 180°, Wskazo’vyka: zastps/ovyaé twierdzejnie 1,
y nastepnie zauwazy¢, ze DC to tez dwu-
z ktérego otrzymujemy x = 90°—§- sieczna.

Odpowiedz: <DCB = 35°.
Twierdzenie 3 o kacie miedzy dwu- 7
siecznymi katow: wewnetrznego i ze- | 2| Wiedzac, ze AE jest dwusieczna
wnetrznego trojkata. %CAB, BE jest dwusieczna < ABC, AD
jest dwusieczng <FAB, BD jest dwu-
sieczna < ABG oraz < ADB = 65°, wyznacz
miare < AEB.

C

Jesli AD jest dwusieczng «<CAB i BD
jest dwusieczna <CBE to

XADB = <>:/12CB , Wskazowka: zastosowac twierdzenia 1 i 2
) y do trojkata ABC.
czyli x = = .y o
2 Odpowiedz: < AEB = 115°.
m— matematyka




xLL‘ Wiedzac, ze AD jest dwusieczna
< CAB, BE jest dwusieczng < ABC, oraz
przyjmujac <ACB = 60°, «CEB = q,
< ADC = p, znajdz zalezno$¢ migdzy ka-
tami i f.

2

Wskazowka: zastosowaé twierdzenie 1.
Odpowiedz: o+ = 180°.

| S| Wiedzac, ze DB jest dwusieczna
%< ADC, CB jest dwusieczng < ACF,
|DC| =|CB| oraz < DEA = 84°, wyznacz
miare < DAC.

c F

B
A
Wskazowka: zastosowaé twierdzenie 3.
Odpowiedz. <« DAC = 64°.

6! Wiedzac, ze AF jest dwusieczng
<% DAC, AE jest dwusieczng <« BAC, BE
jest dwusieczna < ABC oraz < AEB =115°,
wyznacz miar¢ < AFB.

C

D A B

Wskazowka: zastosowac twierdzenia 31 1.
Odpowiedz: < AFB = 25°.
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f7j Wiedzac, ze AC jest dwusiecznag
«<DCF, BE jest dwusieczng <4ABC oraz
< ADC = 110°, wyznacz miare < AEB.

F

C
E

A D B

Wskazowka: zastosowac twierdzenie 3 do
trojkata DBC.
Odpowiedz: < AEB = 145°.

x?j Wiedzac, ze AE jest dwusieczng kata
CAB, BE jest dwusiecznag ABC, BD jest
dwusieczng <FBC oraz <DEB — <EDB =
= 10°, wyznacz miar¢ ACB.

D
C

B F
A

Wskazowka: zastosowac twierdzenia 11 3.
Odpowiedz: << ACB = 80°.

\74‘ Wiedzac, ze AE jest dwusieczna
<DAB, BE jest dwusieczng <ABC, < AEB=
=100° oraz ze <« ADC =3« DCB, wyznacz
miar¢ <DCB.

C

D

A

B

Wskazowka: przedtuzy¢ odcinki AD i BC
az do przecigcia a nastgpnie zastosowac
twierdzenie 1 do otrzymanego trojkata.

Odpowiedz. < DCB = 50°.
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HQJ Wiedzac, ze CE jest dwusieczna
<BCD, BE jest dwusieczng ABC, <FEB =
= 60° oraz przyjmujac oznaczenia jak na
rysunku, wyznacz « +4.

ﬁ’l,‘ Wiedzac, ze CE jest dwusieczna
< DCB, AE jest dwusiecznag <DAB,
X AEC =164° oraz < ABC = 65°, wyznacz
miare < ADC.

C
C

)
ﬂ A

p Wskazowka: nie trzeba stosowac twierdzen.
Odpowiedz. < ADC = 97°. a
B
e . MONIKA BOLANOWSKA
Wskazowka: zastosowaé twierdzenie 1.

Odpowiedz: a+f=120°.

nauczycielka XII LO we Wroctawiu

PRAWDA CZY FALSZ? == 105

1. lloczyn liczby wymiernej i liczby niewymiernej jest liczbg niewymierna.
2. Liczba wymierna ma skonczone rozwiniecie dziesietne.

3. Jezeli funkcje f, g: R — R nie sg ograniczone w R, to ich iloczyn f- g zadany wzorem
(f-9)(x) = f(x)gx)
rowniez nie jest funkcjg ograniczong w R.

4. Z ciggtosci funkcji f: R — R w punkcie x € R wynika jej ciggtos¢ w pewnym otoczeniu
tego punktu.

5. Funkcja f: R — R rosngca w otoczeniu punktu x € R nie moze mie¢ w tym punkcie
ekstremum.

6. Jezeli (a,), (by) sa ciagami liczb rzeczywistych takimi, ze
limb, =0

lima,b,=0,to lima,=0 lub
n—w n—w n—w

7. Jezeli (a,) jest rosngcym ciggiem liczb rzeczywistych réznych od zera, to cigg (;]
jest ciggiem malejacym. n

8. Jezeli obwdd figury Fy jest wiekszy od obwodu figury F,, to pole figury F; jest
wieksze od pola figury F,.
nadestat Michat Kremzer
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